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qui ne soct pas premier. — Le nombre (22)22 1 ou (4nr2)" =17
n’est jamais premier quand 7z est impair, car il est divisible par
4n?-—1. Exemple : pour n == 3,

66 ~- 1 == 363 4- 13 == (36 <+ 1)( 36 > 1261

== 37 =13 97 = 46657.

C’est le plus petit nombre de la forme (272) -+ 1 qui ne soit pas
premicer. li. FAUQUENMBERQUE.
Pour toute valeur de n, qui nest pas unc puissance de 2, le
nombre (272)2% 1 west ¢videmment pas premicr. Ainsi, pour n — 3,
on peut écrire
(on)2 4+ 122 36% =1,
qui est divisible par 36 -1 = 37. On a, en elfet,

363 -1 = 46657 = 13.37.97.

Les nombres 2?1 et 4% -+ 1 ¢tant premiers, 46657 est le premier
nombre de la forme (2 n)2% 4 1 qui n'est pas premier.
Quant aux nombres de la forme (27)2¢ -+ 1, ils ne sont pas pre-
miers si p n’est pas une puissance de 2.
AL Papystrom ( Aas, Norvege ).

Autresréponses de MM. C. CovTtRitR, I8, GELIN, G. LAPOINTE, G. RicaLbr.

1401. (1898, 266 ). (G. TarryY). - Probléme chinois. — La pro-
position énoncée n'est pas exacte; 27— 2 peut étre divisible par n
sans que 7 soit un nombre premicr. Ainsi, supposons que n soit le
produit de deux nombres premiers impairs dilférents, p et ¢g. Pour
que

PG — 9,
soit divisible par pg, il faut et il sulfit que les deux congruences

aP—loz1 (modp.q.

2070 o1 cmod plg)
soient satisfaites, cc qui aura lieu si les deus nombres p--1 et
q - -t sont divisibles par I'exposant 2 auquel appartient Ie nombre o
relativement au modale p.qg.
Or on a, par exemple,
211 = 1 - 23.80;

)

2 apparticnt donc 4 Pexposant 11 relativermnent au module

p.q == 23.8y,



- 143 —

¢t chacune des différences

BY

23 - -1, 89 —1,

’

est divisible par cel exposant 11, de sorte que
A)A‘Zfi‘S!J Y
est divisible par 23.8).
On a aussi
936 21 (mod 37.23),

ct les deux différences
37—, 73—,
¢tant divisibles par 36, on en conelut que
DY I E TN
est divisible par 37.73, etc. I. Franen (Zurich ).

Le probléme chinois est une proposition fausse, car 'expression

M — . . . . o 1
— -~ ¢st un nombre entier pour == . Dailleurs, jai d¢-
"
, all - | . .
montre que —-- -— n'est un entier, pour un entier @ quelconque,
p
que si :

1° Les facteurs de p sont tous simples (non gquadratiques);
2" p—uest divisible par V(p,— 1, py—1, .. oy Pu— 1), expres-

sion olt py, ..., p, signifient les factenrs premicrs de p et
Vipi—1, .« pu—1)

le plus petit multiple de py—1, .. | Pn—1; ces conditions sont
suffisantes. A. Korsert (Plauen ).

La proposition reproduite du Livre de M, Rouse Ball se trouve
aussi dans unc Note de M. [.-II. Heans : 7%e converse of Fermat's
theorem ( Messenger of Muath., cod. by J.-W.-1.. Graisugg,
vol. XXVIE, p.asd; 18g8) 1 « A paper found amoung those of the late
Siv Thomas Wade, and dating from the 1ime of Confucius, contains
the theorem that 27-1— ¢:z ¢ (modn), when n is prime, and also
states that it docs not hold if 2 is not prime. »

M. Heans démontre que la deuxiéme pactie du théoréme cst
fausse. Il donne, en effet, une méthode générale trés simple pour
trouver la solution de la congruence a2-1.: ¢ (modn). lorsque »
n’est pas premicr. Les premicres valeurs de 7 sont

no= 341, 645, 1387, ...,
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Le plus petit de ces nombres donne licu & considérer le nownbre
2340 — y qui a 103 chiffres; de 13, M. Heans conclut que la proposi-
tion a été trouvée par induction. ‘

Je partage vivement Vintérét de M. G. Tarry pour les recherches
sur ’Arithmétique chinoise.

Les sources principales que nous avons aujourd’hui, en Europe, se
réduisent & quelques études trés concises d’Edouard Biot et
d’Alexandre Wylie : on peut trouver une bibliographie compléte
des travaux de Biot dans le Journal asiatique, t. XVI, p. 120;
Paris, 1850, et de ceux de Wylie dans Asiatic Journal, t. XIX,
p- 351, 513; London, 1887.

La plupart des autres travaux sur Arithmétique chinoise sont de
simples compilations.

Quelque lecteur de I'fntermédiaire pourrait-il donner des Notices
plus précises (particuliérement la traduction compléte) du Travail
chinois découvert par T. Wade? . G. Vacca (Turin ).

Trés nombreuses réponses sur cette méme question 1401, toutes a peu
prés dans le méme sens, de MM. H. Brocarbp, J.-J. Duran-Lorica ( La Co-
rogne), A. PaLmstuon ( Aas, Norvége), G, RicaLpe ( Merida, Yucatan ), Pavr,
TaNNERY, E. 4. Majol. M. Brocard fait remarquer que le probléme a été posé
dansles Annales de Gergonne (t.XI). M. Tannery cite 'exemplede 341--11. 31
qui divise 23% — 1. Enlin, M. RousE BaLr a l'obligeance de nous communi-
quer quclques indications fort intéressantes sur le Travail précité de son
ami M. Heans.

1408. (1898, 268 ). ( G. DE RocQuUIGNY ). — Propriétés des multiples
pairsde 3.- - Les nombres premiers de la forme 62 -+ 1 sont 1, 7,
13, 19, 31, 37, 43, 61, 67, 73, 79, 97, etc. En retranchant déja 'unité,
on a 6, 12, 18, 30, 36, 42, 6o, (6, 72, 78, 96, ete. Tl y a des lacunes
pour 2j, 43, 54, 84, go, elc., mais 24 =37—13 == g7 — 73 — etc.,
48 — 61—13 — cte. Ges exemples tendent a faire admettre que tout
multiple pair de 3 est la différence de deux nombres premiers de la
forme 672 -1, ct cela de plusicurs maniéres.

Jai vérifié la méme propriété sur la série des plus grands nombres
premiers catalogués. A défaut de la démonstration directe, qui parait
difficile, je crois qu'il est permis de conclure a 'exactitude de la

proposition ¢noncée. H. Brocanp.
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